Bases Matematicas — Prova I hipotética

Ex. 1 — Leia a demonstracao a seguir:
Prova de que se a e b sdo reais e ab € irracional, entdo pelo menos um dentre a e b deve ser irracional.
Se tanto a como b forem racionais, entdo hé ki, ko, ks, ks € Z tais que a = ki/ky e b = k3/kys. Entao,

ab = (k1/ke)(ks/ks) = E’;;izg — 0 que significa que ab poderia ser escrito como quociente de dois inteiros.
Portanto, se ab é irracional, ou a ou b deve ser irracional. O

a)Reescreva a proposigao provada em linguagem simbdlica

b)Diga que técnica de prova foi usada, e mostre as proposigoes envolvidas (mostre quando sdo usadas
negagoes, reciprocas ou contrapositivas).

Ex. 2 — Explique a diferenca entre as duas proposi¢oes abaixo, e diga porque uma delas é verdadeia e a
outra falsa.

a)Va,e R,FbeR:Vece R,ab=c
b)Va,e R,Ve e R,FbeR:ab=c¢

Ex. 3 — Prove que (AN B)® = AY U B¢ (lembre-se da definicio de unido, intersecdo e complemento de
conjuntos!).

Ex. 4 — Prove por indugdo que Y 1 (2 = (2" —1)/(x — 1), paran > 1 ez # 1.
Questoes extra:

Ex. 5 — Prove por indugao que a soma dos angulos internos de um poligono convexo com n vértices é
m(n — 2) (lembre-se de que a soma dos dngulos internos de um tridngulo é 180°).

Ex. 6 — Prove por inducdo que o nimero de Fibonacci com indice 3n é par (ou seja, Fs, = 2k, k € Z).
Lembre-se que:

Fyb=0

=1

Fn: n—1+Fn—2



